Spojitost’

Spojitost’ funkcie v ¢ide je lokalna vliastnost’, ktora dava do stivisu hodnotu funkcie v ¢ide s
hodnotami v jeho okoli.

Vol'ne povedané, funkcia = je spojita v &isle 7 zo svojho definicného oboru, ak

f(r)

hodnoty funkcie ~ v ¢islach blizkych 7 s( blizke hodnote

Presne povedané, funkcia ~ je spojita v &isle (bode) r zo svojho definicného oboru, ak
>0 d =10 € (r—ar+d)ND(f)
pre kazdé existuje také , Ze pre v3etky plati

flz) € (f(r) —e, f(r) +¢)

Cidla z defini¢ného oboru, v ktorych je funkcia spojit, sa volaji body spojitosti. Cislaz

defini¢ného oboru, v ktorych funkcia spojita nie je, sa volaju body nespojitosti.

Spojité funkcia je taka funkcia, ktora je spojita v kazdom ¢isle svojho defini¢ného oboru.
o (@b) D)

Funkcia jespojitavintervale , &K je spojita v kazdom bode tohoto

intervalu.

Funkcia = je spojita v &ide (bode) 7 zo svojho definicného oboru zPava (sprava), ak je v
o . f,-"l[—m,r::- f,-"{r,mj

bode r spojita funkcia ( ).

Spojité funkcie maju vel'a vliastnosti, ktoré z nich robia délezity objekt Studia

Spojitost’a elementarne funkcie

Elementérne funkcie st spojité.

y = sign(z)
Funkcia je nespojita v bode (). Inym prikladom nespojitych funkcii sti funkcie

celdazlomkova cast’ cida. Cela cast’ cida xje ngjvacSie celé ¢ido menSe aebo rovné za

. 2] TP ] Sk Sl = B o
znxtisa . Zlomkovacast ¢ida xje . Obidve tieto funkcie sl nespojité v
kaZzdom celom ¢ide.



Spojitost’a operacie s funkciami
Funkcie vytvorené operaciami zo spojitych funkcii byvaju spojite:

1. ZuZenie spojitel funkcie je spojita funkcia
. oo fe U
2. Ak suvcide rspojité funkcie a |, tak suv cide 7 spojité g funkcie :
b
f—-9 fg g glr)#0
a atiez funkcia , ak :
_ . g () _go
3. Ak jefunkcia spojitav cide rafunkcia je spojitav cide , tak funkcia
je spojitav ¢ide .
4. Ak je prosta funkcia spojitd, tak g k negj inverzna funkcia je spojita.

Spojitost’ a graf
Vol'ne povedané:
ak je graf funkcie sivida krivka, tak je funkcia spojita

Spojitost’a globélne vlastnosti

Funkcia spojita v uzavretom intervale je v tomto intervale ohranicena.

Funkcia spojita v uzavretom intervale ma v tomto intervale maximum g minimum.
Ak je spojité funkcia prosta v niektorom intervale, tak je v tomto intervale g rydzo
monoténna.

WP

Spojitost’arieSenie rovnic

(a,b) fla) f(b)

Ak ~ je spojita funkcia v intervale a a maju opacné znamienka, tak rovnica

flz)=0 (@)
mav intervale aspon jedno riesenie.
Pre pouZzitie tgjto vlastnosti pozri ¢ast’ 6.6 a7.14.

e(r) =42® — 5z f(z) =4
Priklad 17. Zistime body nespojitosti funkcii : :

g(z) = {z}.Jz + 1] h(z) = sign(8 + 2z — z2)

Riegenie: Funkcie ea = s elementérne a preto spojité. Prva funkciaje g spojitav R, druha

{z} [al
ma bod nespojitosti v ¢ide 1. Obidve funkcie g s spojité v kazdej necelociselng



hodnote za preto g ich stcin, funkcia gje spojita v tychto ¢idach. Ak nacrtneme graf g’
vidime, Ze je nespojita vo vetkych celych ¢islach s vynimkou ¢idla 1. Funkcia i bude

y =8+ 2z — z?
nespojita v tych ¢idach, v ktorych sa meni znamienko funkcie

—9 &

(odbvodnite!) atosticida  a 4.

p : .
Priklad 18. Ngdime ¢ido , prektoré jefunkcia definovana po ¢astiach

) 3z—p, <0
jr(I]'_{:rf%z >0

spojita.

y::};}:—ir} y:ﬂ?2+2
RieSenie: Ked’Ze obidve funkcie ] s spojité (ta prvéa pre kazda

p . p
hodnotu ), funkcia je nezavide nahodnote  spojita v kazdom nenulovom ¢isle. Ak
; (0, 00)
nac¢rtneme graf funkcie v intervale , vidime, Ze pre hodnoty z"blizke" (s hodnoty
f(z) f
"blizke" 2. Aby bolafunkcia spojitav ¢ide 0, je nutné (a postadujlice), aby

0)=30—p=2 p=-2 &
, preto .



